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บทคััดย่่อ

การวิิจััยครั้้�งนี้้�มีีวััตถุุประสงค์์ 1) เพื่่�อสร้้างตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออมรายเดืือน ประกอบด้้วยจำนวนเงิินออม 

รายเดืือน อััตราดอกเบี้้�ยต่่อปี จำนวนครั้้�งของการทบต้้นต่่อปีี และจำนวนปีีของการออมเงิิน 2) เพื่่�อแสดงจำนวนเงิินที่่� 

คำนวณจากตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออมรายเดืือน จากผลการวิิจััยทำให้้ได้้ 1) ตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออม

รายเดืือน 4 ตัวัแบบ คืือ ตัวัแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงินิและอัตัราดอกเบี้้�ยต่อ่ปีแีบบคงที่่� ตัวัแบบการออมรายเดืือน

ด้้วยจำนวนเงิินแบบคงที่่�และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบไม่่คงที่่� ตััวแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงิินแบบไม่่คงที่่�และอััตรา

ดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่� ตััวแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงิินและอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบไม่่คงที่่� และพิิสููจน์์ความถููกต้้อง 

ของตััวแบบด้้วยวิิธีีอุุปนััยเชิิงคณิิตศาสตร์์ 2) จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีคำนวณจากตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออม 

รายเดืือน โดยการกำหนดค่าเริ่่�มต้้นต่า่งๆ ซึ่่�งเป็น็ตััวอย่า่งการจำลองสถานการณ์ก์ารออม เพื่่�อให้้ประชาชนผู้้�ที่่�ต้้องการวางแผน

การเงิินสำหรัับอนาคต สามารถนำจำนวนเงิินที่่�คำนวณได้้ไปเปรีียบเทีียบกัับจำนวนเงิินจากการออมรููปแบบอื่่�นๆ ที่่�จะทำให้้

ได้้รัับจำนวนเงิินที่่�เหมาะสมของแต่่ละคน
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Abstract

The objectives of this research are: 1) to create a monthly mathematical model for financial planning  

consisting of the monthly savings, the interest rate per year, the compounding times per year and 

the times of savings and 2) to demonstrate the returns calculated from the monthly mathematical  

model. The results show that: 1) There are 4 prototypes of the monthly mathematical model, i.e. the 

monthly model with the constant monthly savings and the interest rate per year; the monthly model 

with the constant monthly savings and the inconstant interest rate per year; the monthly model with 

the inconstant monthly savings and the constant interest rate per year; and the monthly model with the 

inconstant monthly savings and the interest rate per year. Those 4 prototypes are obtained and proved 

for the correctness by using mathematical induction. 2) The returns at the end of the year calculated from 

the monthly mathematical model are obtained for setting the initial values. It is the example of savings 

simulations for people who want to plan their finance for the future. They can compare the returns with 

the different types of savings which help them receive the suitable returns for particular person.
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1. บทนำ 

	จ ากสถานการณ์ท์ี่่�เชื้้�อ Covid-19 แพร่ร่ะบาด ไปทั่่�วโลก  

ทำให้้เกิิดการสููญเสีียชีีวิิตและทรััพย์์สิิน โดยเฉพาะธุุรกิิจ

การท่่องเที่่�ยวที่่�ต้้องหยุุดชะงััก ส่่งผลให้้เกิิดความเสีียหาย 

ทางด้้านเศรษฐกิจิอย่า่งมาก ไม่เ่ว้้นแม้้แต่ป่ระเทศไทยที่่�ได้้รับั 

ผลกระทบจากการแพร่่ระบาดเช่่นกััน รััฐบาลจึึงต้้องใช้้วิธีี

การปิิดประเทศ ปิิดห้้างสรรพสิินค้้า หรืือธุุรกิิจบางประเภท

ของประชากรเพื่่�อเป็็นการควบคุุม และจำกััดพื้้�นที่่�ในการ

แพร่ก่ระจายของเชื้้�อโรค ทำให้้ประชากรบางส่ว่นไม่ส่ามารถ

ประกอบอาชีีพ ไม่่สามารถทำงานเพ่ื่�อหารายได้้มาใช้้จ่าย

ในครอบครััว จึึงต้้องนำเงิินสำรองที่่�ออมไว้้ในรููปแบบต่่างๆ 

ออกมาใช้้บรรเทาความเดืือดร้้อน แต่่ก็็มีีประชากรบางกลุ่่�ม

แม้้ว่่าจะได้้รัับเงิินช่่วยเหลืือจากรััฐบาลที่่�จััดสรรให้้ก็็ยัังไม่่

เพีียงพอต่่อการดำรงชีีวิิต อาจจะเพราะว่่าประชากรกลุ่่�มนั้้�น

มีีรายจ่่ายมากกว่่ารายรัับ และไม่่มีีเงิินออมที่่�จะสำรองไว้้ใช้้

ในสถานการณ์์ฉุุกเฉิิน ดัังนั้้�นเพื่่�อเป็็นการเตรีียมเงิินสำรองไว้้

ใช้้ในอนาคตจะต้้องเริ่่�มจากการวางแผนการเงิิน ซึ่่�งจะทำให้้

เข้้าใจสถานภาพทางการเงิินของตััวเองได้้ชัดเจน เกิิดความ

มั่่�นคงทางการเงินิ เสมืือนเป็็นเกราะป้้องกันัเมื่่�อเกิดิเหตุกุารณ์์

ฉุุกเฉิินในอนาคต ทำให้้มีีความมั่่�นใจในการใช้้ชีีวิิตมากขึ้้�น

	 The Stock Exchange of Thailand [1] มีีแนวคิิด 

เกี่่�ยวกับัการวางแผนการเงิินซึ่่�งเป็น็วิธิีกีารเตรียีมความพร้้อม

ที่่�จะทำให้้เกิิดความมั่่�นคงทางการเงิิน เพราะจะต้้องบริิหาร 

รายรับั และรายจ่่ายให้้สมดุลุทุกุวันั ทำให้้สามารถวางแผนนำเงินิ 

ในแต่่ละวัันไปออมได้้ ซึ่่�งจะต้้องปลููกฝังัให้้เด็็กๆ และเยาวชนได้้ 

เรีียนรู้้�วิิธีีการวางแผนการเงิิน ให้้รู้้�จัักคุุณค่่าของเงิิน และ 

ส่่งเสริิมให้้เกิดิวินัยัการออมเงิิน เพ่ื่�อเป็็นการเตรีียมความพร้้อม 

เมื่่�อถึึงคราวจำเป็็นต้้องใช้้จ่่ายเงิินในอนาคต และเป็็นการ

สำรองไว้้เมื่่�อเกษีียณอายุุ 

	 ประสาท [2] ศึึกษาความสััมพัันธ์์ของการคิิดดอกเบี้้�ย

ทบต้้นกัับการเติิบโตแบบเลขชี้้�กำลััง ด้้วยการนำทฤษฎีี 

ทางคณิติศาสตร์ม์าอธิบิาย รวมถึึงนำเสนอวิธิีกีารคิดิดอกเบี้้�ย

ทบต้้น โดยเริ่่�มจากการใช้้นิยิามของ ex จนได้้ข้้อสรุปุเป็น็สููตร

ในรููปทั่่�วไป และได้้ให้้แนวคิิดว่่า ถ้้าเรามีีเงิินออม ดอกเบี้้�ย 

ทบต้้นจะทำงานให้้เรา เนื่่�องจากดอกเบี้้�ยทบต้้นทำงาน

ทุุกวัันไม่่มีีวัันหยุุด ซึ่่�งนัักคณิิตศาสตร์์เรีียกการเติิบโตของ

ดอกเบี้้�ยทบต้้นว่า่ “การเติบิโตแบบเลขชี้้�กำลััง (Exponential 

Growth)”

	 นราธิปิ [3] สร้้างตัวัแบบเชิงิคณิติศาสตร์เ์พื่่�อการออมเงินิ 

ต้้นปีีและปลายปีี 4 ตััวแบบ ด้้วยมููลค่่าเงิินปััจจุุบัันแบบคงที่่�  

ซึ่่�งใช้้วิธีีการคำนวณดอกเบี้้�ยทบต้้นด้้วยอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปี 

แบบคงที่่�และไม่่คงที่่� แสดงตััวอย่างการออมเงิินโดยกำหนด

อััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่�และไม่่คงที่่� จำนวนครั้้�งของ

การทบต้้นต่่อปีี 1, 2 และ 3 ครั้้�ง จำนวนเงิินออมรายปีี

แบบคงที่่� คำนวณมููลค่่าเงิินใน 5 ปีีข้้างหน้้า โดยใช้้ตััวแบบ

เชิิงคณิิตศาสตร์์ และประยุุกต์์ใช้้ตัวแบบในการคำนวณ 

ผลตอบแทนไปเปรีียบเทีียบกัับผลิิตภััณฑ์์ประกัันชีีวิิต และ

การออมรููปแบบอื่่�นๆ 

	 นราธิิป [4] สร้้างตััวแบบเชิิงคณิิตศาสตร์์เพื่่�อการออม

เงิินต้้นปีี และปลายปีี 4 ตััวแบบ ซึ่่�งพััฒนามาจาก นราธิิป [3]  

ด้้วยมููลค่าเงินิปััจจุบุันัแบบไม่่คงที่่� ซึ่่�งใช้้วิธิีกีารคำนวณดอกเบี้้�ย

ทบต้้นแบบคงที่่�และไม่่คงที่่� แสดงตััวอย่างการออมเงิิน 

โดยกำหนดอัตัราดอกเบี้้�ยต่่อปีแบบคงที่่�และไม่่คงที่่� จำนวนครั้้�ง 

ของการทบต้้นต่่อปีี 1, 2 และ 3 ครั้้�ง จำนวนเงิินออมรายปี ี

แบบไม่่คงที่่� คำนวณมููลค่าเงิินใน 20 ปีีข้้างหน้้า โดยใช้้ตัวแบบ 

เชิิงคณิิตศาสตร์์ และประยุุกต์์ใช้้ตัวแบบในการคำนวณ

ผลตอบแทนเพ่ื่�อไปเปรีียบเทีียบกัับผลตอบแทนจากการ

ออมประเภทเงิินฝากประจำแบบออมไม่่คงที่่� หรืือรููปแบบ

ประกัันชีีวิิตที่่�ออมหลายกรมธรรม์์ด้้วยเบี้้�ยประกัันแบบไม่่ 

คงที่่�

	 นราธิิป [5] สร้้างตััวแบบคณิิตศาสตร์์เชิิงกำหนดเพื่่�อ

การออมกลางปีี 4 ตััวแบบ เพื่่�อใช้้คำนวณหาจำนวนเงิินเมื่่�อ

ครบสิ้้�นปีีใดๆ ที่่�มีีการคำนวณดอกเบี้้�ยทบต้้นแบบคงที่่�และ 

ไม่่คงที่่� แสดงตััวอย่่างการออมเงิินโดยกำหนดอััตราดอกเบี้้�ย

ต่่อปีีแบบคงที่่�และไม่่คงที่่� จำนวนครั้้�งของการทบต้้นต่่อปีี 2,  

4, 12 และ 365 ครั้้�ง จำนวนเงิินออมรายปีีแบบคงที่่�และ 

ไม่่คงที่่� คำนวณหาจำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� 5, 10 ,15, 20  

และ 30 โดยใช้้ตััวแบบคณิิตศาสตร์์เชิิงกำหนดเพื่่�อการออม 

กลางปีี ให้้แนวคิิดของการออมกลางปีีสำหรัับผู้้�ที่่�ไม่่สามารถออม 

ได้้ในช่่วงต้้นปีี หรืือมีความจำเป็็นต้้องใช้้เงิินในช่่วงเทศกาลต่างๆ 
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และแนะนำให้้ใช้้ตัวแบบคณิิตศาสตร์์เชิงิกำหนดเพ่ื่�อการออม 

กลางปีีร่่วมกับั นราธิปิ [3], [4] จะทำให้้การวิเิคราะห์์ผลตอบแทน 

กับัการออมรููปแบบอื่่�นๆ มีคีวามครอบคลุมุมากขึ้้�น ตลอดจน 

การแสดงให้้เห็็นประโยชน์์ของคณิิตศาสตร์์บริิสุุทธิ์์�ที่่�เป็็น 

พื้้�นฐานที่่�จำเป็็นต่่อการได้้ผลลััพธ์์ทางคณิิตศาสตร์์ประยุุกต์์

	 Pournara [6] กล่่าวว่่ามีีการยอมรัับมากขึ้้�นว่่าความรู้้� 

ของครููที่่�สอนวิิชาคณิิตศาสตร์์มีีหลายแง่่มุุม และมีีหััวข้้อที่่�

เฉพาะเจาะจง ประกอบกับัไม่่มีงีานวิจิัยัมากพอในด้้านการเรียีน

การสอน โดยเฉพาะด้้านคณิิตศาสตร์์การเงิิน รวมถึึงการคิิด

ดอกเบี้้�ยของครููที่่�จะสอนให้้กับันักัเรียีน ทำให้้ครููระดับัมัธัยมใน

ทวีีปแอฟริิกาใต้้จะต้้องศึึกษารายละเอีียดเชิิงทฤษฎีีเกี่่�ยวกัับ 

คณิติศาสตร์ก์ารเงินิ รวมถึึงการเช่ื่�อมโยงกับัธนาคาร เพ่ื่�อเป็น็

ฐานความรู้้�ของครููในการสอนนัักเรีียน เน่ื่�องจากโรงเรีียนใน

แอฟริิกาใต้้มีหีลักัสููตรคณิติศาสตร์ก์ารเงินิ ที่่�เป็น็องค์ป์ระกอบ

สำคััญในการเรีียนรู้้� โดยเฉพาะการคิิดดอกเบี้้�ยทบต้้นที่่�เป็็น

พื้้�นฐานสำคััญในการสร้้างผลตอบแทนจากการออมเงิินที่่�จะ

ฝึึกให้้นัักเรีียนสามารถคำนวณหาผลตอบแทนได้้และเป็็นวิิธีี

การที่่�ให้้นัักเรีียนคุ้้�นเคยกัับเรื่่�องการออมเงิิน

	จ ากการทบทวนวรรณกรรมและงานวิิจัยัที่่�เกี่่�ยวข้้องซึ่่�งมีี 

ลักัษณะการออมรายปี ีปีลีะหนึ่่�งครั้้�ง ทำให้้ผู้้�วิจิัยัสนใจแนวคิดิ

ในลัักษณะการออมรายเดืือน เดืือนละหนึ่่�งครั้้�ง หรืือปีละ

สิิบสองครั้้�ง และนำแนวคิิดนี้้�มาสร้้างตััวแบบคณิิตศาสตร์์

ประเภทตัวัแบบเชิงิกำหนดซึ่่�งมีวีัตัถุุประสงค์ ์คืือ 1) เพื่่�อสร้้าง

ตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออมรายเดืือน ประกอบด้้วย

จำนวนเงินิออมรายเดืือน อัตัราดอกเบี้้�ยต่อ่ปี ีจำนวนครั้้�งของ 

การทบต้้นต่่อปีี และจำนวนปีีของการออมเงิิน 2) เพื่่�อแสดง

จำนวนเงิินที่่�คำนวณจากตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรับัการออม

รายเดืือน ซึ่่�งมีีขอบเขตการวิิจััย คืือ ออมทุุกเดืือน เดืือนละ

หนึ่่�งครั้้�งตอนต้้นเดืือน และจำนวนครั้้�งของการทบต้้นต่่อปีี

ตั้้�งแต่่ 2 ครั้้�งขึ้้�นไป 

2. วััสดุุ อุุปกรณ์์และวิิธีีการวิิจััย

	 งานวิจิัยันี้้�เป็็นงานวิจิัยัที่่�พัฒันาองค์์ความรู้้�ทางคณิติศาสตร์์

ประยุุกต์์ ประกอบด้้วยตััวแบบการออม 4 ตััวแบบ แบ่่งเป็็น 

4 ทฤษฎีบีท โดยแต่ล่ะทฤษฎีบีทมีกีารพิสิููจน์ค์วามถููกต้้องโดย

ใช้้หลักัการทางคณิิตศาสตร์์บริสิุทุธิ์์� มีวีิธิีดีำเนิินการวิิจัยั ดังันี้้�

	 1) ศึึกษาวิิธีีการวางแผนการเงิินและการคิิดดอกเบี้้�ย 

ทบต้้นของเงิินออม รวมถึึงบทความวิิจััยเกี่่�ยวกัับการสร้้าง

ตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออม เพื่่�อกำหนดหััวข้้อและ

ขอบเขตการทำวิิจััย

	 2) กำหนดทฤษฎีีบทแทนตััวแบบคณิิตศาสตร์์ สำหรัับ

การออมรายเดืือน ดัังนี้้�

	 ทฤษฎีีบท 1 ตััวแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงิิน

และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่�

	 ทฤษฎีีบท 2 ตััวแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงิิน

แบบคงที่่�และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบไม่่คงที่่� 

	 ทฤษฎีีบท 3 ตััวแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงิิน

แบบไม่่คงที่่�และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่�

	 ทฤษฎีีบท 4 ตััวแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงิิน

และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบไม่่คงที่่�

	 3) สร้้างตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออมรายเดืือนที่่�

สอดคล้้องกับัทฤษฎีบีทและพิสิููจน์ค์วามถููกต้้องโดยวิธิีอีุปุนัยั

เชิิงคณิิตศาสตร์์

	 4) กำหนดจำนวนเงิินออมรายเดืือน อััตราดอกเบี้้�ย 

ต่่อปีี จำนวนครั้้�งของการทบต้้นต่่อปี และจำนวนปีีของการ

ออมเงิิน แทนลงในตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออม 

รายเดืือนและคำนวณหาจำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่�กำหนด 

	 5) อภิิปรายและวิิเคราะห์์ผลเพ่ื่�อให้้เกิิดประโยชน์์ใน

ชีีวิิตจริงและสัังเคราะห์์แนวความคิิดเพ่ื่�อให้้เกิิดงานวิิจััยต่่อ

ไปในอนาคต

3. ผลการทดลอง

3.1 ตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออมรายเดืือน 

	 ผู้้�วิจิัยักำหนดตัวแปรแทนจำนวนเงินิ เมื่่�อครบสิ้้�นปีจีาก

การออมรายเดืือน ดัังนี้้�

	 S1(n) แทน จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีทีี่่� n ด้้วยจำนวนเงิิน 

และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่� 

	 S2(n) แทน จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีทีี่่� n ด้้วยจำนวนเงิิน 

แบบคงที่่�และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบไม่่คงที่่� 

	 S3(n) แทน จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีทีี่่� n ด้้วยจำนวนเงิิน 
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แบบไม่่คงที่่�และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่�

	 S4(n) แทน จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีทีี่่� n ด้้วยจำนวนเงิิน 

และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบไม่่คงที่่�

	 รวมถึึงกำหนดตััวแปรต่่างๆ ที่่�ปรากฏในตััวแบบการ

ออมรายเดืือน ดัังนี้้�

	 n	 แทน จำนวนปีีของการออมเงิิน 

	 A	 แทน จำนวนเงิินออมรายเดืือนแบบคงที่่�

	 i	 แทน อััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่�

	 m	 แทน จำนวนครั้้�งของการทบต้้นต่่อปีี

	 A(j,t)	 แทน จำนวนเงิินออมรายเดืือนปีีที่่� j เดืือนที่่� t 

โดยที่่� 1 ≤ j ≤ n และ 1 ≤ t ≤ 12

	 ij, iy	 แทน อััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีี ปีีที่่� j และปีีที่่� y ตาม

ลำดัับ โดยที่่� 1 ≤ j ≤ n และ 1 ≤ y ≤ n

	 In, I	 แทน        และ        ตามลำดัับ

	จ ากการศึึกษางานวิิจััย นราธิิป [3]–[5] ทำให้้ผู้้�วิิจััย

ได้้แนวคิิดของการสร้้างตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออม 

รายเดืือน ดัังทฤษฎีีบทต่่อไปนี้้�

	 ทฤษฎีบีท 1 ตัวัแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงินิ

และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่�

	 สำหรัับ n, m ∈ N ซึ่่�ง m ≥ 2 จะได้้ดัังสมการที่่� (1)

	 	 (1)

	พิ ิสููจน์์

	 ให้้ n, m ∈ N ซึ่่�ง m ≥ 2

	ถ้้ า n = 1 แล้้ว จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� 1 คืือ

	

	 ให้้ n ≥ 2

	 สมมติิจำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� n – 1 คืือ

	

	จ ากสมมติิฐานเชิงิอุปุนัยั (Induction Hypothesis) จะ

ได้้จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� n คืือ

	

	 ทฤษฎีบีท 2 ตัวัแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงินิ

แบบคงที่่�และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบไม่่คงที่่�

	 สำหรัับ n, m ∈ N ซึ่่�ง m ≥ 2 จะได้้ดัังสมการที่่� (2)

	 	 (2)

	 พิิสููจน์์ 

	 ให้้ n, m ∈ N ซึ่่�ง m ≥ 2 

	ถ้้ า n = 1 แล้้ว จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� 1 คืือ 

	

	 ให้้ n ≥ 2
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	 สมมติิจำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� n – 1 คืือ 

	

	จ ากสมมติฐิานเชิงิอุปุนัยั จะได้้จำนวนเงินิเมื่่�อครบสิ้้�นปีี 

ที่่� n คืือ

	

	 ทฤษฎีบีท 3 ตัวัแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงินิ

แบบไม่่คงที่่�และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่�

	 สำหรัับ n, m ∈ N ซึ่่�ง m ≥ 2 จะได้้ดัังสมการที่่� (3)

	 	 (3)

	 พิิสููจน์์ 

	 ให้้ n, m ∈ N ซึ่่�ง m ≥ 2 

	ถ้้ า n = 1 แล้้ว จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� 1 คืือ

	

	 ให้้ n ≥ 2

	 สมมติิจำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� n – 1 คืือ

	

	จ ากสมมติฐิานเชิงิอุปุนัยั จะได้้จำนวนเงินิเมื่่�อครบสิ้้�นปีี 

ที่่� n คืือ 

	

	 ทฤษฎีบีท 4 ตัวัแบบการออมรายเดืือนด้้วยจำนวนเงินิ

และอััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบไม่่คงที่่�

	 สำหรัับ n, m ∈ N ซึ่่�ง m ≥ 2 จะได้้ดัังสมการที่่� (4)

	 	 (4)

	 พิิสููจน์์ 

	 ให้้ n, m ∈ N ซึ่่�ง m ≥ 2 

	ถ้้ า n = 1 แล้้ว จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� 1 คืือ

	

	 ให้้ n ≥ 2
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	 สมมติิจำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� n – 1 คืือ

	

	จ ากสมมติฐิานเชิงิอุปุนัยั จะได้้จำนวนเงินิเมื่่�อครบสิ้้�นปีี 

ที่่� n คืือ

	

3.2 จำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีจากการออมรายเดืือน

		  ในงานวิิจััยนี้้�ผู้้�วิิจััยได้้นำเสนอตััวแบบคณิิตศาสตร์์

เพื่่�อการออมรายเดืือนประเภทตััวแบบเชิิงกำหนด 4 

ทฤษฎีีบท ซึ่่�งมีีการพิิสููจน์์ความถููกต้้องทุุกทฤษฎีีบทโดยวิิธีี

อุุปนััยเชิิงคณิิตศาสตร์์ แต่่ละทฤษฎีีบทแทนลัักษณะการ

ออมแต่่ละแบบและกำหนดค่่าของตััวแปรต่่างๆ ได้้แก่่ อััตรา

ดอกเบี้้�ยต่่อปีี จำนวนเงิินออมรายเดืือน ระยะเวลาการออม 

และจำนวนครั้้�งของการทบต้้นต่่อปี ีผู้้�วิิจัยัจำลองสถานการณ์์

ขึ้้�นมาเพ่ื่�อเป็็นตััวอย่่างหนึ่่�งของการออม โดยผู้้�วิิจััยแสดง

จำนวนเงิินเม่ื่�อครบสิ้้�นปีีแสดงดัังตารางที่่� 1 คำนวณจาก 

ตััวแบบคณิิตศาสตร์์เพ่ื่�อการออมรายเดืือนทั้้�ง 4 ทฤษฎีีบท 

ด้้วยการกำหนดค่่าเริ่่�มต้้นต่่างๆ ของตััวแปร ดัังนี้้�

	 ในกรณีีจำนวนเงิินออมรายเดืือนแบบคงที่่� เดืือนละ  

1,000 บาท อััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบคงที่่�ร้้อยละ 2 ผู้้�วิิจััย

กำหนดให้้ t แทน เดืือนที่่� 1–12 ของทุุกปีี นั่่�นคืือ t = 

1,2,3,…,11,12 เน่ื่�องจากผู้้�วิิจััยจำลองสถานการณ์์การออม

ที่่�มีีระยะเวลาออมเงิิน 10 ปีี หรืือ 120 เดืือน จึึงใช้้วิิธีีการ 

มอดุุโลเข้้ามาช่่วยกำหนดจำนวนเงิินออมรายเดืือน โดยจะ 

มอดุโลด้้วยจำนวนเต็็มบวกใดก็ได้้ จะได้้ว่า r ≡ t(mod5) 

โดยที่่� 1 ≤ r ≤ 5 และให้้ j แทน ปีีที่่� 1–10 นั่่�นคืือ j = 

1,2,3,…,9,10 ในกรณีีจำนวนเงิินออมรายเดืือนแบบไม่่คงที่่� 

เดืือนละ 1,000 + 10(r – 1)  บาท อััตราดอกเบี้้�ยต่่อปีีแบบ

ไม่่คงที่่� ร้้อยละ 2 + 0.1(j – 1) ต่่อปีี จำนวนครั้้�งของการทบ

ต้้นต่่อปีี 2, 12, 120, 365 และ 730 ครั้้�ง และจำนวนปีีของ

การออมเงิิน 10 ปีี

ตารางที่่� 1	จำนวนเงินิเมื่่�อครบสิ้้�นปีทีี่่� 1, 3, 5, 7 และ 10 หรืือ 

สิ้้�นเดืือนที่่� 12, 36, 60, 84 และ 120 ตามลำดัับ 

จำนวนครั้้�งของการทบต้้น 2, 12, 120, 356 และ 

730 ครั้้�ง คำนวณโดยใช้้ตัวแบบคณิิตศาสตร์์

สำหรัับการออมรายเดืือน
Monthly 
model 

       jt 
  m 12 36 60 84 120

S1(n) 

2 12,130.25 37,127.11 63,138.95 90,206.96 132,883.60

12 12,130.80 37,131.89 63,152.43 90,233.99 132,940.90

120 12,130.90 37,132.76 63,154.88 90,238.89 132,951.23

365 12,130.90 37,132.82 63,155.06 90,239.26 132,952.01

730 12,130.91 37,132.84 63,155.11 90,239.35 132,952.20

S2(n) 

2 12,130.25 37,208.89 63,588.31 91,544.47 137,120.72

12 12,130.80 37,214.39 63,605.97 91,584.55 137,222.39

120 12,130.896 37,215.39 63,609.18 91,591.83 137,240.86

365 12,130.904 37,215.46 63,609.42 91,592.37 137,242.24

730 12,130.906 37,215.48 63,609.48 91,592.50 137,242.57

S3(n) 

2 12,342.44 37,848.42 64,399.63 91,988.08 135,536.89

12 12,342.99 37,853.29 64,413.38 92,015.64 135,595.25

120 12,343.09 37,854.18 64,415.87 92,020.63 135,605.83

365 12,343.101 37,854.24 64,416.06 92,021.00 135,606.62

730 12,343.103 37,854.26 64,416.10 92,021.09 135.606.81

S4(n) 

2 12,342.44 37,931.77 64,857.76 93,351.84 139,857.62

12 12,342.99 37,937.38 64,875.77 93,392.71 139,961.29

120 12,343.093 37,938.40 64,879.04 93,400.13 139,980.13

365 12,343.101 37,938.47 64,879.28 93,400.68 139,981.53

730 12,343.103 37,938.49 64,879.34 93,400.82 139,981.88
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	จ ากตารางที่่� 1 แสดงให้้ทราบถึึงจำนวนเงิินเม่ื่�อครบ

สิ้้�นปีี จากการที่่�ผู้้�วิิจััยกำหนดค่่าเริ่่�มต้้นของตััวแปรซึ่่�งเป็็น

ตััวอย่่างหนึ่่�งของการจำลองสถานการณ์์การออม เพื่่�อให้้ 

ผู้้�ออมได้้ทราบถึึงจำนวนเงิินที่่�จะได้้รัับในอนาคต สามารถใช้้

เป็็นข้้อมููลประกอบการวิิเคราะห์์และตััดสินใจก่่อนการออม

จากเหตุุการณ์์นั้้�นๆ หากต้้องการจำนวนเงิินที่่�ต้้องการจะได้้

รับัหรืือ ช่ว่งเวลาใดในอนาคต ก็ส็ามารถวางแผนเงินิออมราย

เดืือนได้้ด้้วยตััวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับการออมรายเดืือน 

4. อภิิปรายผลและสรุุป

	 1) จากการศึึกษางานวิิจััยของ Issaranusorn [3]–[5] 

ที่่�มีีลัักษณะการออมรายปีี ปีีละหนึ่่�งครั้้�ง ทำให้้ผู้้�วิิจััยสนใจ

แนวคิดิในการออมรายเดืือน เดืือนละหนึ่่�งครั้้�ง ซึ่่�งจะเป็น็การ

ออมอีีกรููปแบบหนึ่่�งที่่�ผู้้�ออมจะต้้องเพิ่่�มความรัับผิิดชอบ 

ความมีีระเบีียบวิินััยต่่อตนเองในการออมมากขึ้้�น ซึ่่�งผู้้�วิิจััย

สร้้างทฤษฎีีบทแทนลัักษณะการออม 4 ทฤษฏีีบท ประกอบ

ด้้วยตัวัแปร คืือ จำนวนเงินิออมรายเดืือน อัตัราดอกเบี้้�ยต่อ่ปีี  

จำนวนครั้้�งของการทบต้้นต่อ่ปี ีและจำนวนปีขีองการออมเงินิ 

	 2) จากการพิิสููจน์ทฤษฎีีบท 1–4 โดยวิิธีีอุุปนััยเชิิง 

คณิติศาสตร์์ ทำให้้ได้้ตัวัแบบที่่�สามารถใช้้คำนวณหาจำนวนเงินิ 

เมื่่�อครบสิ้้�นปีใีดๆ จากการออมรายเดืือน ในทางกลับักััน หาก

กำหนดจำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีใดๆ ก็็สามารถคำนวณหา

จำนวนเงิินออมรายเดืือนได้้เช่่นกััน 

	 3) จากตารางที่่� 1 แสดงจำนวนเงิินเมื่่�อครบสิ้้�นปีีที่่� 1, 

3, 5, 7 และ 10 หรืือ สิ้้�นเดืือนที่่� 12, 36, 60, 84 และ 120 

ตามลำดัับ จำนวนครั้้�งของการทบต้้นต่่อปีี 2, 12, 120, 365 

และ 730 ครั้้�ง คำนวณโดยใช้้ตัวแบบคณิิตศาสตร์์สำหรัับ

การออมรายเดืือน ซึ่่�งเป็็นการจำลองสถานการณ์์ให้้ผู้้�ออมได้้

ทราบถึึงจำนวนเงิินที่่�จะได้้รัับในอนาคต เป็็นข้้อมููลประกอบ

การวิิเคราะห์์และตััดสิินใจต่่อการออมนั้้�นๆ และประชาชน 

ทั่่�วไปสามารถวางแผนการออมรายเดืือนได้้ โดยกำหนดค่่า 

เริ่่�มต้้นต่่างๆ ลงในตัวัแบบคณิติศาสตร์์สำหรับัการออมรายเดืือน 

เพื่่�อนำจำนวนเงิินที่่�คำนวณได้้ไปเปรีียบเทีียบกัับจำนวนเงิิน

จากการออมรููปแบบอื่่�นๆ ทั้้�งหมดนี้้�เป็็นการวางแผนการเงิิน 

ที่่�สามารถกระทำได้้ด้้วยตนเองเพ่ื่�อให้้ได้้ผลตอบแทนที่่�เหมาะสม 

ของแต่่ละคน

	 4) การใช้้ตััวแบบคณิิตศาสตร์์เพื่่�อการออมรายเดืือน

ในการคำนวณหาผลตอบแทนจากการออมด้้วยตนเองที่่�บ้้าน  

จะสามารถช่วยครอบครััว ญาติิพี่่�น้้อง วิเิคราะห์์ได้้อย่างเต็็มที่่�  

ไม่่ต้้องรอคิิวหรืือไม่่ต้้องกัังวลว่่าจะใช้้เวลานานในการทำ 

ธุรุกรรมสอบถามข้้อสงสัยักับัเจ้้าหน้้าที่่�ผู้้�ให้้บริกิารมากเกินิไป  

เช่่น บางคนที่่�มีีข้้อคำถามจากการอ่่านข้้อมููลในเว็็บไซต์์ จาก

แผ่่นพัับ และในสถานการณ์์ที่่�มีีโรคระบาดนั้้�น ทำให้้การ

สอบถามข้้อมููลที่่�ต้้องการทุุกคำถามเป็็นกระทำได้้ลำบาก 

มากขึ้้�น ทำให้้การคำนวณเองที่่�บ้้านเป็น็การช่ว่ยลดการพบปะ

ผู้้�คน ลดการเดิินทาง อีกีทั้้�งยัังช่่วยป้้องกัันและลดอัตราการติิด

เชื้้�อโรคในสถานการณ์์ที่่�มีีโรคระบาด

	 5) งานวิิจััยเรื่่�องนี้้�เป็็นงานวิิจััยเชิิงประยุุกต์์ที่่�ใช้้ความรู้้�

ทางคณิติศาสตร์บ์ริสิุทุธิ์์�มาพิสิููจน์ ์ทฤษฎีบีททางคณิติศาสตร์์

ประยุุกต์์ แสดงให้้เห็็นถึึงความสอดคล้้องและความสััมพัันธ์์

ระหว่่างคณิิตศาสตร์์บริิสุุทธิ์์�และคณิิตศาสตร์์ประยุุกต์์  

ผู้้�อ่่านสามารถศึึกษาความรู้้�เพิ่่�มเติิมเพื่่�อพััฒนาองค์์ความรู้้�

ด้้านคณิิตศาสตร์์ หรืือศึึกษาต่่อทางด้้านคณิิตศาสตร์์การเงิิน

เพื่่�อประกอบเป็็นอาชีีพต่่างๆ ได้้ เช่่น นัักวางแผนการเงิิน ครูู  

อาจารย์์

	 6) จากการศึึกษา [1] และ [6] ให้้แนวคิิดต่่อผู้้�วิิจััย

ว่่า จะต้้องเริ่่�มปลููกฝัังเร่ื่�องการวางแผนการเงิินตั้้�งแต่่เด็็ก

นัักเรีียนที่่�เป็็นเยาวชนของชาติิและสอนให้้ตระหนัักถึึง 

การใช้้จ่ายเงิินอย่างคุ้้�มค่่าและเกิิดประโยชน์์สููงสุุด สอนให้้รู้�จักั 

การจดบันัทึึกรายรับัรายจ่่ายในการบริิหารเงิินให้้สมดุลุ ส่่งเสริมิ 

ให้้มีีอุุปนิิสััยในการออม ทั้้�งนี้้� ทุุกสถาบัันต้้องร่่วมมืือกััน 

อย่่างจริิงจััง ไม่่ว่่าจะเป็็นสถาบัันการศึึกษาซึ่่�งครููจะต้้องสอน

เรื่่�องคณิิตศาสตร์์การเงิิน การคิิดดอกเบี้้�ยให้้นักเรีียนมีีความรู้้�  

ความเข้้าใจอย่่างแท้้จริิง สถาบัันการเงิินของรััฐบาลและ

เอกชนที่่�ผู้้�บริิหารจะต้้องคิิดผลิตภััณฑ์์การออมเงิินเพ่ื่�อเป็็น

แรงจููงใจและผลัักดัันให้้นักเรีียน เยาวชนรู้้�สึึกสนใจออมเงิิน 

โดยเฉพาะอย่่างยิ่่�งสถาบัันครอบครััวที่่�พ่่อแม่่ ญาติิพี่่�น้้อง  

จะต้้องสนัับสนุุนการออมอย่างจริงจััง ดัังนั้้�นแล้้วเด็็กที่่�จะ

เติิบโตขึ้้�นมาในอนาคต ก็็จะมีีคุุณภาพชีีวิิตที่่�ดีี มีีเงิินสำรองไว้้ 

บรรเทาความเดืือดร้้อนต่่างๆ ต่่อไป
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5. กิิตติิกรรมประกาศ 

	 ผู้้�วิจิัยัขอขอบพระคุณุมหาวิิทยาลัยัราชภัฏัจันัทรเกษมที่่� 

พิจิารณาเห็น็ถึึงความสำคัญัของหัวัข้้อการทำวิจิัยัตลอดจนให้้ทุนุ 

สนับัสนุุนการทำวิิจัยันี้้� และผู้้�ทรงคุุณวุฒิทิี่่�พิจิารณางานวิิจัยันี้้�เป็็น

อย่างสููงที่่�ให้้คำแนะนำซ่ึ่�งเป็็นประโยชน์์จนทำให้้บทความวิจิัยันี้้� 

มีคีวามสมบููรณ์ ์อันันำไปสู่่�การสร้้างประโยชน์์ให้้กับผู้้�อ่่านที่่�ได้้ 

นำไปใช้้ในชีีวิิตจริง รวมถึึงเป็็นการสร้้างแรงบัันดาลใจ แนวความคิิด 

ต่่อผู้้�วิิจััยเพื่่�อคิิดค้้นการทำผลงานวิิจััยในครั้้�งต่่อไป 
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